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Contenidos 
 

  

 

• Continuidad de funciones. 

• Tipos de discontinuidad. 

• Teorema del valor intermedio. 

 
 
 
 
Ejercicios a resolver en la práctica 
 

 
 
 

 
1. Para cada una de las funciones definidas a continuación estudia la continuidad en el punto 

indicado. En caso de ser discontinua indica el tipo de discontinuidad. 
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d) [ ]xxw sen=)( ,  en  π=x . 
 
2. ¿Tiene sentido estudiar la continuidad en π−=x  en el problema 1a? Justifica tu respuesta. 

 

3. Estudia la continuidad de la función h, definida por

















≤+

<<
−

≤≤−−

−<

=

xx

x
x

x

x

x
x

xh

4πsi)sen(
7π

1
-

π4
2

π
si

2π

)cos(
2

π
1si1

1si
1

)( .   

 

4. Dada 
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5. Sea 
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6. Sea f una función de dominio [ )5,4− , periódica de período 3, tal que  
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a) Grafica la función f. 

b) ¿Es f continua en 4=x ?  Demuéstralo analíticamente. 

c) ¿Es f continua en 1−=x ? Demuéstralo analíticamente. 

 

7. Dada la función real de variable real definida por xxxf −= 3)( , demuestra que existe 

( )3,1−∈c  tal que 6)( =cf   y hállalo. 

8. Demuestra que existe un número real 







∈

2

π
,0z  tal que 

6

1
=zsen . 

9.  Demuestra que la ecuación 023234 =−−+− xxxx  tiene dos raíces  reales distintas. 
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Ejercicios propuestos 
 

 
 

1. Sea 
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a) Indica el dominio de la función f. 

b) Calcula:  i) 
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c) ¿Es la función f continua en 0=x ? Justifica tu respuesta. 

d) ¿Es la función f continua en 
2

1
=x ? Justifica tu respuesta. 

2. Sea
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a) ¿Es  la función f continua en 10=x ? Si es discontinua, clasifica la discontinuidad. 

b) ¿Es  la función f continua en 10−=x ? Si es discontinua, clasifica la discontinuidad. 

c) ¿Es posible redefinir la función  para hacerla continua en 10=x ? En caso afirmativo, ¿cómo la 

definirías para hacerla continua en 10=x ?    

d) ¿Es posible redefinir la función  para hacerla continua en 10−=x ? En caso afirmativo, ¿cómo 

la definirías para hacerla continua en 10−=x ?    
 

3. ¿Es la función  f  definida por  
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4. Dada la función  signo definida por 
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5. a) Dada la función real de variable real g definida por 
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b) Para los valores de a y b  determinados en la parte a) determina 
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6. Dada la función real  de variable real definida como 
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donde a y b son constantes, halla los valores de a y b para que f  sea continua en todo R. 

 

7. Sea h una función tal que  2

2

2 2

3tan
)(

3cos1

x

x
xh

x

x
≤≤

−
.  Calcula 

)(lim
0
xh

x→  

8. Demuestra que existe un número real 
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π
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9. Demuestra que la ecuación 2sen =− xx tiene solución en el conjunto de los números reales. 
 

10. ¿Existe una función f continua en [ ]7,3   tal que  2)4( −=f  y 0)( >xf  para todo 

[ ) ( ]7,44,3 ∪∈x ? Justifica tu respuesta. 

 



 

 
 

Ejercicios tomados del Problemario Cálculo Diferencial e Integral por publicar 

 

 

5

 

 
Respuestas de los ejercicios propuestos 
 

 
 

1)  a) R      b) i) 1             ii)
7

13
−      iii) 0             iv) 2       v) no existe   vi) 1   c) Si    d) No 

2) a)  No, hay una discontinuidad removible         b)  No, hay una discontinuidad no removible o esencial 

  c) Si , 
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Halla el error 
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Ejercicios Extras 

 

Parte I 
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Parte II 
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